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1. Normat definidlnak-e R2-en az alabbi fiiggvények? Igazolja.

Iz plle = V522 + T2, (=9l = vba? + 753, (z,y)eR™

Norma esetén tovabbi kérdések:

(
(

a) Milyen metrikat indukal? Mennyi a tavolsaga az (1,0) és (0, —2) pontoknak?
Teljes-e IR? az adott normaval?

(c

)
b) Vazolja fel az origo kozept egység sugaru kort.
)
(d) Szarmaztathato-e skalarszorzatbol? Ha igen, adja azt meg.
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2. (a) Tekintsiik az z = (x,,) sorozatot, ahol x, = . Az (1, 05 és (> soro-
zatterek koziil melyikben van benne?

(b) (5 pont ) Igazolja, hogy a sorozatterek kozt az alabbi 6sszefiiggés teljesiil (valodi
tartalmazassal): ¢5 C (°°.

3. Tekinsiik a C]0, 1] teret a maximum-norméval. Ebben a térben legyen P egy rész-
halmaz, melyet igy adunk meg:

P={p:[0,1] - R, polinom}.

(a) P zart?

(b) P korlatos?
(¢) P kompakt?
(d) P strid C|0, 1]-ben?

4. Legyen R = [1,00). Az L*(R) fliggvénytérhez tartoznak-e p = 1, oo esetén az alabbi
fliggvények:

n, = = neN,

0, 2N

Szamolja ki a fliggvények normajat, ahol értelmezett.



+1 (Bonus) Legyen X = IN é¢s R = 2N, Definialjuk az (X, R) mérhetd téren az aldbbi
mértéket: ]
u(A) = Z o rmha A C IN.
keA

(a) Legyen B = { pdros szamok }. Mennyi pu(B) =7
(b) Egy f: X — IR fiiggvény mérhet&sége mit jelent?

(c) Adjon meg olyan f, g : X — IR mérhets fiiggvényeket, melyekre feL?(X) és
gt L (X).

Valaszait indokolja.

J6 munkat!



