Analizis III. 7. heti feladatok
2015. november 6.

Variacidoszamitas 1. rész.

1.

D4*

(Atvezetd feladat, felszinszamitas) Adott az f : [a,b] — R* fiiggvény, és ennek grafjat forgas-
suk meg az x tengely koriil. Igazoljuk, hogy az igy kapott forgasfelszin feliilete:

27T~/ab f(@)\/1+ f7?(z) dz.

[gazoljuk a variacidszamitéas eszkozeivel, hogy a sikon két pontot 0sszekotd gorbék koziil az
egyenesszakasz {vhossza minimalis.

(Ez a feladat lesz j6 az alapfeladat, és a stacionéris megoldasra vonatkozo Euler-egyenlet
atismétlésére)

Hatarozzuk meg az alabbi integralhoz tartozo stacionarius fiiggvényt:

I(u) = /0 (2u + (u')?) da, w(0) =0, wu(l)=1.

(HF) Hatarozzuk meg az alabbi integralhoz tartozo stacionérius fiiggvényt :

/2
I(u) = / (v)? —u?) dz, u(—m/2) = u(n/2) = 0.

—7/2

[rjuk fel a megfelels Euler-egyenletet és szamoljuk ki annak 6sszes megoldasat az F(x, u,u') =
= u? + 2(u')? — 2usin z alapfiiggvény esetén.

(HF) Irjuk fel a megfelels E(x) energiafiiggvényt és szamoljuk ki az dsszes stacionarius meg-

oldast az F(xz,u,u') = \Ju-+/1+ (u')? alapfiiggvény esetén.

Irjuk fel a megfelels Euler-egyenletet és szamoljuk ki annak dsszes megoldaséat az F(z, u,u') =
= (u')? + 2uu’ — 16u? alapfiiggvény esetén.

Hatarozzuk meg az alabbi integralhoz tartozo stacionarius fiiggvényt:
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